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2 Linearie

Soit E V'ensemble des fonctions continues par
morceaux sur {o, b). E est un espace vectoriel sur le corps
des réels. L'application
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est une application linéaire, autrement dit quel que soit
(/, 8)EE?, quel que soit AER,

f(hx)u)dr . flum: ‘. I..."“)d'
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Soit / une fonction continue ou continue par

morceaux sur la.bl,aw«. adlhb.
Fogeny: meinf f et M=sup [
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n-«b-a)c] ft)dr<M-(b ~a).
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l »
le nombre réel M ';-_—a-!“ﬂl)dl

[l'np:le“e valeur moyenne de la fonction [ sur le segment
a, bl

13 positivite
Si f est une fonction continue (ou continue par
morceaux) sur [a, b),

s/ =""b

»
[0 » I f(1)dt=0.

%) Conséquences de 3
}l Si f et g sont deux fonctions continues (ou continues par
morceaux) sur [a, b), o &

»
feg > rﬂl)dl<L¢u)dr.

Pour toute fonction continue Ou continue par morceaux sur

a, b), & alh %
I[u)d: <r|f(n|d:.

Dans le cas ob 'ordre des deux éléments a et b n'est pas
m.mm(mmumwmu
sur le segment d'extrémités a et b,

| fﬂl)dll‘“. |f(()|dtl.

Soit / une fonction numérique conlinue Sur [a, b).
[l existe cE€[a, b) tel que

»
Il(l)dl-(b-a)-l(t)
ou encore, si @ <b, tel que

' »
n-b—_-;[.l(l)dl fie).

L‘-‘.J Si f est une fonction continue positive sur le
upen(c.bl(c<b).mm-cll$.oan
rl(nd»o.

f continue sur [a, b]
(avec a<b)

>0

rfum-o

15] Inégatité de Schwartz . Tnizahi de MmRowski
Soit f et g deux fonctions numériques continues ou
sur [a, b), on a

“‘M-wml- ] (aopar j [st)Far.
(hlalhldc&:bnm).

Cerollaire (inégalité de
l--ﬁu.”‘.
par morceasux s (o, b),

Jr(m”l(ﬂl"l' Jl'(ﬁn)'d" f[;mra.
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):
continues ou continues

e o

1| FoRMulE DE LA MevENNE :

Soit f et g deux fonctions numériques définies sur
Cla.bl. Si / et g sont continues ou continues par mMoOrceaux,

si g est positive et si

(a<h) --mu M= sup [

la.b)
on a

m fg(l)d:<I:[uu(l)dl<M r:(l)dt.
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Sommes de Riemann
Si f est une fonction continue ou continue par
mula.b].
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de varlable
Soit @ : 4~ au+ B unc fonction affine définic

sur [a, b, avec a #0,

/ woe fonction continue sur le segment
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